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Prova de recuperação

Dicas gerais:

• Lê todas as questões antes de começar e pergunta em caso de dúvidas.

• Sempre justifique a sua resposta.

• Responde a cada questão, ainda que a resposta não esteja completa.

Questão 0.1 (3 pt)
Para cada uma das fórmulas

∀yf(x, y) = x, ∃x∀yf(x, y) = y, ∃x(P(x) ∧ ∀yP(f(x, y)))

da uma interpretação que satisfaz-a e outra que não.

Questão 0.2 (3 pt)
Supõe uma lógica de predicados com vocabulário ({0, 1, +,×, f}, {<}). A inter-
pretação intencionada é o universo dos números reais, com constantes zero (0) e
um (1), a adição (+) e multiplicação (×), alguma função f, e uma relação binária
“menor que” (<). Formalize as seguintes afirmações:

(a) Cada número positivo possui uma raiz quadrada positiva.

(b) Se f é estritamente monótona (estritamente crescente), então f é injetiva.

(c) f é bijetiva.

Questão 0.3 (4 pt)
Prova com dedução natural sem usar leis adicionais.

(a) ` (∀xP(x)) → (∃xP(x))

(b) ` (∃xP(x) ∧ Q(x)) → (∃xP(x)) ∧ (∃xQ(x))

(c) ` (∃x∀yP(x, y)) ∧ (∀xP(x, x) → ∃yQ(y, x)) → ∃y∃xQ(y, x)

(d) ∃xP(x) → Q a` (∀xP(x)) → Q.
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